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 ( 05التمرين الأول )نقاط 

 
 

 ن[ 00.50]
 ن[ 01.50]
 ن[ 01.50]

 ن[ 01.50] 

): ـب ℝين على فالمعر   𝑄و  𝑃الحدود  ينعتبر كثير ) 23 4 1Q x x x= − )و  + )
3

x
P Q x
  = 
 

 
A  حل فيℝ  المعادلة( ) 0Q x = 

B  احسب𝑃(0)  و𝑃(1) 
C   ه من أجل كل عدد حقيقي أثبت أن𝑥 ، 𝑃(𝑥) = 27𝑥2 − 12𝑥 + 1 

D في  حلℝ  :المعادلة( ) ( )3P x Q x=  عي ن إشارة ، ثم( )
( )3

P x

Q x
 

 

 ( 09التمرين الثاني )نقاط  
 ن[ 01.00] 

 ن[ 00.50] 
 ن[ 01.50] 

 ن[ 01.00]
 
 

 ن[ 01.00]
 

 
 
 ن[ 01.00] 
 
 
 ن[ 01.00] 

 
 ن[ 00.50] 
 ن[ 00.50] 

 
 ن[ 00.50] 
 ن[ 00.50] 

I) 𝑔  الدالة العددية𝑔   فة على المعرℝ  :بـ𝑔(𝑥) = 𝑥3 + 3𝑥2 + 3𝑥 + متجانس المتعامد التمثيلها البياني في معلم  (𝐶𝑔)وليكن ، 2
( , , )O i j 

A ادرس تغيرات الدالة  -أ𝑔  

 (𝐶𝑔)ماذا تستنتج بالنسبة لـ  -ب

B احسب  -أ𝑔(−2)   حل المعادلة  ، ثم𝑔(𝑥) = 0 

 ℝعلى  𝑔(𝑥)استنتج إشارة  -ب

II)  نعتبر الدالة العددية𝑓  المعرفة علىℝ − )بـ:  {1−} )
( )
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+
 ،(𝐶𝑓)  السابقمعلم التمثيلها البياني في 

A بي ن أن ه من أجل كل  -أ𝑥  لدينا 1−حقيقي يختلف عن ،( ) ( )
( )3

2
'

1

g x
f x

x
=

+
 

 تها، ثم  شكل جدول تغيرا𝑓تغيرات الدالة  استنتج -ب

B أ- 𝑎 ،𝑏 ،𝑐  : )ثلاث أعداد حقيقية، بي ن أن  )
( )2

1

c
f x ax b

x
= + +

+
 

𝑦ذو المعادلة  (Δ)والمستقيم  (𝐶𝑓)ادرس الوضع النسبي بين  -ب = 2𝑥 + 3 
 (Δ)توازي المستقيم  (𝐶𝑓)أثبت أن ه لا توجد أي مماسات لـ  -ج

III)  نعتبر الدالةℎ  المعرفة علىℝ∗  بـ( )
3

2

2 1x
h x

x

−
= 

A  تحقق أنه من أجل كل𝑥  :حقيقي غير معدومℎ(𝑥) + 1 = 𝑓(𝑥 − 1) 

B  اشرح كيف يمكن إنشاء(𝐶ℎ)  منحنى الدالةℎ  إنطلاقا من(𝐶𝑓) 
 

 ( 06التمرين الثالث )نقاط 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ℝمعرفة وقابلة للاشتقاق على  𝑓الدالة  − ) بـِ: {1−} )
( )
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ax bx c
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+
التمثيل  (𝐶𝑓). وأعداد حقيقية 𝑐و  𝑎 ،𝑏حيث ،   

)في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس  𝑓البياني للدالة  ); ,O i j 
 (𝑇1) و(𝑇2)  مماسين للمنحنى(𝐶𝑓)  1في النقطتين

1;
4

A
 
 
 

)و  )2; 2B − −. 
 كما هو مبين في الشكل الآتي:
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 ن[ 01.75]
 

 ن[ 01.00] 
 ن[ 02.00]

 بقراءة بيانية، أجب على ما يلي: 

A عي ن حلول المعادلة  𝑓′(𝑥) = 0 

B  شك ل جدول إشارة الدالة المشتقة𝑓′  جدول تغيرات الدالة ثم  استنتج𝑓 

C  :عي ن𝑓(0)،  𝑓(−2)، 𝑓′(−2)  و( ) ( )
0

1 1
lim
h

f h f

h→

+ − 
 
 

 

D 𝑚  وسيط حقيقي، ناقش بيانيا حسب قيم𝑚  عدد وإشارة حلول المعادلة𝑓(𝑥) = 𝑚 

E  ،عي ن عبارةمما سبق (𝑇1)  ،(𝑇2) و𝑓(𝑥) 

 (ةطنق 01+) ين إضافيتمر 

 
 ن[ 01.00]

 ′𝑓 والآخر لمشتقتها 𝑓لـ بالدالة اأحدهما خاص  (Γ)و  (Δ)ن يلان البيانياليك التمثإ
يرأنسب  •  لتهتمثيل لدا( كل )مع التبر
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  نقاط 06 ثالثالالتمرين 
 

A حلول المعادلة تعيين  𝑓′(𝑥) = 0 𝑆𝑓′(𝑥)=0 = {−2} 
B جدول إشارة الدالة المشتقة  تشكيل𝑓′ جدول تغيرات الدالة  واستنتاج𝑓: −∞ −1 −2 −∞ 𝑥 − + 0 − 𝑓′(𝑥) 

      𝑓(𝑥)       
   −2  

C تعيين  𝑓(0)،  𝑓(−2)، 𝑓′(−2)  و𝑙𝑖𝑚
ℎ→0 (𝑓(1+ℎ)−𝑓(1)

ℎ
): 

•لدينا:  𝑓(0) = 2    • 𝑓(−2) = −2    • 𝑓′(−2) = 0   
( ) ( ) ( )

0

1
41 1 34•lim ' 1
4 1 4h

f h f
f

h→

−+ − 
= = = −  − − 

 

D حسب قيم ة بيانيالمناقشة ال𝑚  عدد وإشارة حلول المعادلة𝑓(𝑥) = 𝑚: 

𝑓(𝑥)ل المعادلة وحل = 𝑚  هي فواصل نقط تقاطع(𝐶𝑓) ة مع المستقيات ذات المعادل𝑦 = 𝑚: 
𝑚لما:  • <   ولالا تقبل ح المعادلة 2−

𝑚لما:  • =  حل مضاعف سالب تماما معادلةلل 2−

2−لما:  • < 𝑚 <  تماماان سالب حلان معادلةلل 1−
𝑚لما:  • =  سالب تماماحل  معادلةلل 1−
1−لما:  • < 𝑚 <  ان مختلفان في الإشارةحل معادلةلل 2
𝑚لما:  • =  سالب تماماحل دوم ومعحل  معادلةلل 2
𝑚لما:  • >  تماماات سالب انحل معادلةلل 2

E عبارة تعيين (𝑇1)  ،(𝑇2) و𝑓(𝑥): • (𝑇1): 𝑦 = 𝑓′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) = − 34 (𝑥 − 1) + 14 = − 43 𝑥 + 1 • (𝑇2): 𝑦 = 𝑓′(−2)(𝑥 + 2) + 𝑓(−2) = 0(𝑥 + 2) − 2 = −2 

 𝑓(𝑥)تعيين عبارة  -
)لدينا:  )
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𝑓(0)لدينا:  = 𝑐ومنه:  2 = 2 
𝑓(−2)لدينا:  = 4𝑎: ومنه 2− − 4𝑏 + 𝑐 = 4𝑎أي:  2− − 4𝑏 + 2 = 4𝑎أي:  2− − 4𝑏 = −4 … (∗) 

𝑓'(−2)لدينا:  = 4𝑎−): ومنه 0 + 𝑏) + 2(4𝑎 − 4𝑏 + 𝑐) = 4𝑎ومنه:  0 − 9𝑏 = 4𝑎−ومنه:  4− + 9𝑏 = 4 … (∗∗) 
5𝑏نجد:  (∗∗)و  (∗)بجمع  = 𝑏ومنه:  0 = 0 

𝑎نجد:  (∗)في  𝑏ض قيمة نعو = −1 
)إذن:  )
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x
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